
Pytania na egzamin ustny z Analizy I
1. Udowodni¢, »e nie istnieje zbiór wszystkich zbiorów.
2. Udowodni¢, »e

√
2 nie jest liczb¡ wymiern¡.

3. Udowodni¢, »e klasy równowa»no±ci s¡ albo równe albo rozª¡czne.
4. Niech O(R) ⊂ 2R b¦dzie zbiorem wszystkich mo»liwych sum wszystkich odcinków otwartych w R. Udowodni¢, »e

rodzina ta jest topologi¡ na R.
5. Podaj de�nicj¦ ci¡gu Cauchy'ego.
6. Podaj przykªad zbioru g¦stego o pustym wn¦trzu. Czy podany przez Ciebie zbiór jest spójny?
7. Podaj wszystkie znane Ci sposoby zde�niowania zbioru zwartego.
8. Granica ci¡gu. Czy ci¡g ma tylko jedn¡ granic¦?
9. Twierdzenie o trzech ci¡gach. Przykªady zastosowa«.
10. Kresy zbiorów.
11. Wªasno±ci ci¡gów ograniczonych.
12. Spójno±¢ odcinka. Wªasno±¢ Darboux funkcji ci¡gªych.
13. Funkcje ci¡gªe. Porównanie ró»nych de�nicji.
14. Wªasno±ci funkcji ci¡gªych na [a, b].
15. Ci¡gªo±¢ funkcji x 7→ √

x.
16. Odwzorowania zbli»aj¡ce � metoda kolejnych przybli»e«.
17. Granica funkcji. Reguªy de l'Hospitala.
18. Pochodna funkcji. De�nicje i podstawowe wªasno±ci.
19. Pochodna funkcji odwrotnej. Przykªady.
20. Twierdzenia o warto±ci ±redniej rachunku ró»niczkowego.
21. Funkcje wypukªe.
22. Ekstrema funkcji.
23. Badanie funkcji � z jakich twierdze« przy tym korzystamy.
24. Reguªy de l'Hospitala. Przykªady.
25. Funkcja pierwotna. Podstawowe wªasno±ci.
26. Caªkowanie przez cz¦±ci.
27. Caªkowanie przez podstawienie.
28. Caªkowanie funkcji wymiernych.
29. Caªkowanie funkcji zawieraj¡cych pierwiastki.
30. Caªka Riemanna. Caªkowalno±¢ funkcji ci¡gªych.
31. Podstawowe twierdzenie rachunku ró»niczkowego i caªkowego.
32. Zwi¡zek funkcji pierwotnej z caªk¡.
33. Zbie»no±¢ jednostajna ci¡gów funkcji.
34. Przechodzenie do granicy pod znakiem caªki.
35. Szeregi. Zbie»no±¢, zbie»no±¢ bezwarunkowa, zbie»no±¢ bezwzgl¦dna.
36. Kryteria zbie»no±ci szeregów.
37. Mno»enie szeregów.
38. Szeregi pot¦gowe. Promie« zbie»no±ci.
39. Ró»niczkowanie i caªkowanie szeregów pot¦gowych.
40. Rozwini¦cia Taylora podstawowych funkcji elementarnych.


